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Control de Geometria 3

L iX+4y- z=2
1. Calculael punto simétrico del punto A(1,-1,2) respecto de larectar:j « 2;/+ 7= 2
P X - =

2. Dadoslosvectores u=(21,m) y v=(4,m,>2)
a. Hala, s esposible, e valor de m paralos vectores anteriores sean paralelos.
b. Halla, s esposible, el valor de m paralos vectores anteriores sean perpendiculares.
c. Enestelltimo caso, hallasi es posible € area del rectangulo que forman.

iXtz=-1
3. Determinala ecuacion de un plano que pasa por el punto de interseccion de : X+y =3 ycontengaa
1 y+z=2
la recta determinada por (1,01 vy (-1,1,2

4. Dado € plano 2x+ 2y+ 2z 4=0:
a. Halalosvértices A, B y C dd triangulo que se forma en la interseccion de dicho plano con los
€jes coordenados.

® ®
b. Hallae angulo que forman los vectores ABy AC

5. Define @ producto vectoria de dos vectores. Escribe su expresion analitica e indica dos procesos en
los que se aplique dicho producto.

| 1 25puntos| 2 1'5puntos | 3. 2puntos | 4. 25puntos | 5. 1'5puntos. |
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SOLUCIONES AL CONTROL DE GEOMETRIA 2°Bach. Ciencias 3 de mayo- 2004

1. Paracalcular & simétrico de un punto respecto de una recta necesitamos :
Hallar un plano p que sea perpendicular alarecta ry que contenga el punto A, lainterseccion de larectay
el plano nos da la proyeccion ortogona que sera el punto medio de A y su simétrico A’.

ix=2-1
Pasamos larectar a paramétricas: r°|l y=I P p°-x+y+3z+d=0

1 z=3l
Y haciéndolepasar por A b -1-1+6+d=0pP d=-4 P p° -x+y+3z- 4=0. Lainterseccion de larecta
y e planonosdae vaorde |, - (2-1)+1 +3@3l)- 4=0p 11 =6P | :1%,e£decir:

P(proyeccion  ortogonal) (892 ° © 18, 8é6 © 8¢
1111’11y é11'11'11g

P Ay, 2)/ “TX=ED =2 y resolviendo y, z de la misma manera nos da que A’ gl 32 146

11 11 111y

Como P es punto medio de AA’

2. Dados |os vectores U = (21Lm) vy v= (4,m,2)
a. Halla s esposible, e valor de m paralos vectores anteriores sean paralelos.

b. Halla, si esposible, el valor de m para los vectores anteriores sean perpendiculares.
En este Ultimo caso, hallas es posible € area del rectangulo que forman.

S son paralelos b %zi :gb esimposible, yaque por unladom =2y por otro m = +2
m
S son perpendiculares P 24+1m+m2=0p 3m=-8 b m:? b Li:(Z,l,?) y \}:(4,_—38,2)
EI érea del rectangulo que forman es
U XV ‘*21 j @ 46 - ;‘4 ;83 %«/462+1322+842 = 1812 2.

3. Calculamos primero el punto de interseccion de los tres planos. Es un sistema facil, que por sustitucion sale
P(0,3,-1), con los otros dos puntos A(1,0,1) y B(-1,1,2) tenemos lo que necesitamos para determinar un

X 1 -1
® ®
plano, hellamos los vectores PA=(1-32), PB=(-1-23)P |[y-3 -3 -2=0P
z+1 2 3

X+ (-5)*+(y-3) (-5+(z+1)- (-5 =0b dividiendopor (-5 b p° x+y+z-2=0 esel plano pedido|
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4. Los vértices del triangulo se calculan por las intersecciones de
los ejes coordenados con e plano dado, €l plano de forma
simplificadaes p°x +y +z -2 =0, los ges coordenados tienen
ppor ecuaciones:

ox ° (1,00),0Y ° (0,a,0) y Oz ° (0,0,b), que sustituyendo
cada uno en €& plano nos da los puntos: '
ConOX, | =2b A(200),con0OY a=2pP B(0,20)ycon¢e

§e0Z b=2p C(002).

B[0.2.0]

Para calcular e &ngulo que forman A®B( 220) y ,&@C( 2,0,2),

utilizamos la féormula del coseno:
®

& 40 A
Cos QAB,AC;: AB-AC _ 4 :ﬂzlb el &ngulo que forman los dos lados es de 60°.
g p agllac| Va+adara 8 2

Estaba claro, es un triangulo equilatero.

6. El producto vectoria de dos vectores u(u, W, W)Y V(vi, W, V3) , se define como un vector: u x v,
que como vector tiene un médulo direccion y sentido.

Médulo |uxy| =|u/{M sen(u,v)|

Direccion de u x v, eslade un vector perpendicular au y av.

Sentido de u x v, esta que la orientacion de laterna (u, v, u x V) es positiva (el determinante formado
por los tres vectores en ese orden es positivo)

U Uy
V3 Vl

U U
Vl V3

u, U
Vo Vs

Laexpresion anditicaeslasiguiente u xv = i+ j+ k

Dos de los procesos donde se utiliza €l producto vectorial en geometria son:
Para hallar un vector perpendicular a otros dos n = u x v, muy Util en la ecuacion general del
plano, rectas perpendiculares a planos, etc.

Para hallar el &rea de un paralelogramo ya que esta es [uxv| = |u[{v|sen(u,v)| = |u|h




